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یضایر هتشر هژیو تاثلثم روکنک کناب :
يدمحا یلع

1395
؟تسا مادک ، رادقم ،دشاب   رگا .1 =
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1395
؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  رگا .2 sin α − cos α =
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2
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1396
؟تسا مادک ، رادقم ،دشاب  رگا .3 tan x =

4
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1388
؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  رگا .4 tan sin( − x) = 1
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1372
؟تسا مادک  لصاح .5 sin sin

π
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؟تسا مادک ،  لصاح .6 −

1

sin 15∘

1

cos 15∘
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−−√2 2

−−√2 3
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1391
؟تسا مادک   رسک ةدشهداس .7

(1 + θ)(1 + θ)tan2 cot2

1 − θ − θsin2 cos4

8 2θcos−28 2θsin−216 2θcos−416 2θsin−4

1371
؟تسا مادک  تارییغت دودح ،دشاب  و  رگا .8 − < x <

π

4

π

4
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1 − tan x

1 + tan x

1 − m

2 + m
m
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1381 ؟تسا مادک   ترابع ةدشهداس .9 2 cos( + α) sin( − α)
π

4
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4
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1382 ؟تسا مادک  لصاح .10 cos cos165
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1399 ؟تسا مادک ، ،دنشاب  ۀلداعم ياههشیر  و  رگا .11 tan αtan β2 + 3x − 1 = 0x2tan(α + β)

1
3

2
−3−1
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1377
:اب تسا ربارب  ترابع لصاح .12 2 ( − x) − x(1 + x)cos2

7π

4
cos2 tan2

sin 2x− cos 2x− sin 2xcos 2x

1385 ؟تسا مادک ربارب  ترابع ةدشهداس .13 cos 50°(tan 70° + tan 10°)

sin 20°cos 20°2 sin 20°2 cos 20°

1383 ؟تسا مادک  لصاح ،دشاب  رگا .14 a + b =
π

4
8 cos a cos b cos( − a) cos( − b)

π

2

π

2

sin 4acos 4a2asin22acos2

1400

؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  و یتاثلثم ةریاد موس ۀیحان رد  ۀیواز رگا .15 αtanα =
3

4

cos(2α − ) + cos(α + π)π

2

cot(2α)

−
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175
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175

96

175
−
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1400
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O
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A
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؟تسا مادک  ثلثم تحاسم .تسا  ربارب  قاس لوط و نیقاسلايواستم  ثلثم ریز لکش رد .16 ABCAC6OHC

2

3

4

3
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7 + 4 3
−−√

9

2(7 + 4 )3
−−√

1401 ؟دشاب دناوتیم ددع مادک  رادقم ،دشاب  رگا .17 10(sin x + cos x) = 6 5
−−√tan x

−
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3
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1

2
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1400 ؟تسا مادک  رادقم ، رگا .18 f(x) = 16 (3x) (6x) (12x) (24x)cos2 cos2 cos2 cos2f( )
π

36

6 − 3 3
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6 − 3
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16
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16

6 + 3 3
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1379 ؟تسا مادک  رادقم ، ضرف اب .19 f(x) = − 2x2f(f(f(2 cos x)))

2 xsin82 xcos82 sin 8x2 cos 8x

1379
:اب تسا ربارب  تروص نیا رد دشابیم  و  .20 f(x) =

1 − x2

1 + x2
g(x) = tan xf(g(x))

cos xcos
x

2
2xcos2cos 2x

1402 cos ؟تسا ردقچ  رادقم ،ریز لکش رد  .21 a

3
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2
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1401
؟تسا مادک   حیحص رادقم ،دشاب  و موس عبر رد  نامک ياهتنا رگا .22 x= 4

1 − sin x

1 + sin x
tan

x

2

2−23−3

1401 ؟تسا مادک  لصاح .تسا  ۀیواز ةزادنا زا رتشیب هجرد  ،  ثلثم رد  ۀیواز ةزادنا .23 AABC45B2 cos A sin B − sin C
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1400
؟تسا مادک  رادقم دشاب  رگا .24 f(α) = 4 sin(α) cos(2α) + 2 sin(α)f( )

41π

9

− 3
−−√3

−−√1−1

1400
؟تسا مادک  لصاح ،دشاب  رگا .25 tan( ) =

α

2

1

4

tan(α) − sin(α)

sin(α) − cos(α)

−
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1388
؟تسا ردقچ  ،دشاب  رگا .26 tan( − α) =

π

4

1

5
tan 2α

1٫51٫82٫42٫5

1400
؟تسا مادک ، ترابع ةدش هداس .27 +

sin(θ)

1 − cos(θ)

1 + cos(θ)

sin(θ)

cos( )
θ

2
sin( )

θ

2
2 cot( )

θ

2
2 tan( )

θ

2

1400 ؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  رگا .28 f(x) = 32 (x) (2x) (4x) (8x) (16x)cos2 cos2 cos2 cos2 cos2f( )
π
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1399
؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  و یتاثلثم ةریاد لوا عبر رد  نامک ياهتنا رگا .29 αtan α =

1

7
sin( + α)

13π

4

−
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5
−
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3
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1399
؟تسا مادک ، رادقم ،دشاب  و یتاثلثم ةریاد موّد عبر رد  نامک ياهتنا رگا .30 αsin α =

2
−−√

10
cos( + α)

11π
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A

B

T

O

؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  رگا ،ریز یتاثلثم ةریاد هب هجوت اب .31 BT = 2tan( )TOB^
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1402 ؟تسا مادک   رادقم ریز لکش رد  .32 cot α
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1402 tan ؟تسا مادک  رادقم ،ریز لکش رد  .33 α
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3 ؟تسا مادک  رادقم ،دشاب  رگا  یتاثلثم ۀلداعم رد .34 sin x − cos x + m sin(2x + ) = 13

−−√ π

6
sin(x − ) =

π

6

1

3
−−√

m

3
−−√− 3

−−√3−3

4

یضایر هژیو تاثلثم تست و سکاب يدمحا یلع



1 هنیزگ .1

   :مینادیم

 :مینادیم1 هنیزگ .2

  :مینادیم2 هنیزگ .3

2 هنیزگ .4

 :میناد یم

2 هنیزگ .5

 :میناد یم

  :مینادیم 3 هنیزگ .6

4 هنیزگ .7

 :مینادیم

2 هنیزگ .8

:مینادیم

1 + cosu = 2cos2 u

2

sinu = 2sin cosu

2

u

2

= → = tan =
sinα

1 + cosα

1

2

2sin cosα

2

α

2

2cos2 α

2

α

2

1

2

tan( + ) = − cot = = = −2
π

2

α

2

α

2

−1

tan α

2

−1

1

2

= 1 − sin 2a(sin a − cos a)2

sin α − cos α = 1 − sin 2α = → sin 2α =
1

2
− →−−

2 ناوت 1

4

3

4

cos( − 2α) = − sin 2α = −
3π

2

3

4

cot a − tan a = 2 cot 2a

tan − cot = −(cot − tan ) = −2 cot x = −2( ) = −2( ) = −
x

2

x

2

x

2

x

2

1

tan x

3

4

3

2

cos 2a = 2 a − 1cos2

tan sin( − x) = 1 ⇒ tan(π − ) sin( − x) = 1
2π

3

3π

2

π

3

3π

2

⇒ − tan (− cos x) = 1 ⇒ cos x = 1 ⇒ cos x =
π

3
3
−−√ 1

3
−−√

cos 2x = 2 x − 1 = 2 × − 1 =cos2
1

3

−1

3

sin u ⋅ cos u = sin 2u
1

2

sin sin = sin sin( ) = sin sin( + ) = sin cos = sin( ) = sin =
π

12

7π

12

π

12

6π + π

12

π

12

π

2

π

12

π

12

π

12

1

2

2π

12

1

2

π

6

1

4

,sin α ⋅ cos α = sin 2α
1

2
sin α − cos α = sin(α − )2

−−√ π

4

− = = = = 2
1

sin 15∘

1

cos 15∘

cos − sin15
∘

15
∘

sin cos15
∘

15
∘

− sin( − )2
−−√ 15

∘
45

∘

sin 2( )
1

2
15

∘

− sin(− )2
−−√ 30

∘

×
1

2

1

2

2
−−√

1 + θ = , 1 + θ = , sin θ cos θ = sin 2θtan2
1

θcos2
cot2

1

θsin2

1

2

= = =
(1 + θ)(1 + θ)tan2 cot2

(1 − θ) − θsin2 cos4

×
1

θcos2
1

θsin2

θ − θcos2 cos4

1

θ θsin2 cos2

θcos2 (1 − θ)cos2  
θsin2

1

θ θsin4 cos4

= = = = 16 2θ
1

(sin θ cos θ)4
1

( sin 2θ)
1

2

4

16

2θsin4
sin−4

tan( − x) =
π

4

1 − tan x

1 + tan x
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:میراد و  نیاربانب

4 هنیزگ .9

:مینادیم

3 هنیزگ .10

:مینادیم4 هنیزگ .11

:میراد سپ ،دنتسه  ۀلداعم ياههشیر  و  نوچ

3 هنیزگ .12

 و  مینادیم

:میراد قوف ياهلومرف قبط

4 هنیزگ .13

:نیاربانب  مینادیم

 : هاگنآ  رگا : هجوت

 مینادیم1 هنیزگ .14

.مینک هداس ار ترابع یمک ادتبا2 هنیزگ .15

tan( − x) =
π

4

1 − m

2 + m

− < x <
π

4

π

4
⇒ 0 < − x <

π

4

π

2
⇒ tan( − x) > 0

π

4
⇒ > 0 ⇒ −2 < m < 1

1 − m

2 + m

cos(a + b) = cos a ⋅ cos b − sin a ⋅ sin b

sin(a − b) = sin a ⋅ cos b − cos a ⋅ sin b

2 cos( + a) ⋅ sin( − a)
π

4

π

4
= 2( cos a − sin a) ⋅ ( cos a − sin a)

2
−−√
2

2
−−√
2

2
−−√
2

2
−−√
2

= 2 × (cos a − sin a) × ⋅ (cos a − sin a)
2
−−√
2

2
−−√
2

= (cos a − sin a)2

= a + a − 2 sin a ⋅ cos a = 1 − sin 2acos2 sin2

: sin α cos α = sin 2αمينادیم
1

2

cos = cos( − ) = − cos , cos = cos( + ) = − sin165
∘

180
∘

15
∘

15
∘

105
∘

90
∘

15
∘

15
∘

⇒ cos ⋅ cos = cos sin ⇒ sin = ⋅ =165
∘

105
∘

15
∘

15
∘ 1

2
30

∘ 1

2

1

2

1

4

tan(α + β) =
tan α + tan β

1 − tan α ⋅ tan β

tan αtan β2 + 3x − 1 = 0x2

S = tan α + tan β = − = −
b

a

3

2

P = tan α ⋅ tan β = = −
c

a

1

2

tan(α + β) =
tan α + tan β

1 − tan α ⋅ tan β
= = = −1

−
3

2

1 − (− )
1

2

−
3

2

3

2

2 α = 1 + cos 2αcos2cos( − α) = cos(3 − α) = − sin α
7π

2

π

2

2 ( − x) = 1 + cos( − 2x)cos2
7π

4

7π

2

2 ( − x) − x(1 + x)cos2
7π

4
cos2 tan2 = 1 + cos( − 2x) − x ×

7π

2
cos2

1

xcos2
= cos( − 2x) = − sin 2x

7π

2

tan α + tan β = + = =
sin α

cos α

sin β

cos β

sin α ⋅ cos β + cos α ⋅ sin β

cos α ⋅ cos β

sin(α + β)

cos α cos β

cos (tan + tan ) = cos × =50
∘

70
∘

10
∘

50
∘ sin 80∘

cos cos70
∘

10
∘

cos cos50
∘

10
∘

cos cos70
∘

10
∘

= = = = 2 cos
cos 50∘

cos 70∘

sin 40∘

sin 20∘

2 sin cos20
∘

20
∘

sin 20∘ 20
∘

α + β = 90
∘sin α = cos β

cos( − α) = sin α , sin α cos α = sin 2α
π

2

1

2

8 cos a cos b cos( − a) cos( − b) = 8 cos a cos b sin a sin b
π

2

π

2

= 2(2 sin a cos a)(2 sin b cos b) = 2 sin 2a sin 2b

2 sin 2a sin 2( − a) = 2 sin 2a sin( − 2a) = 2 sin 2a cos 2a = sin 4a− →−−−

a+b=
π

4
π

4

π

2

=
cos(2α − ) + cos(α + π)π

2

cot(2α)

sin 2α − cos α

cot(2α)

6
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. و  :هک دینک تقد

.مینکیم هبساحم ار اهنآ هک ،میراد زاین ار  و  ، ، ، ریداقم لاؤس لح يارب

:میروآیم تسد هب ار لاؤس ۀتساوخ لاح

4 هنیزگ .16

. میراد  ثلثم رد دینک تقد :لوا شور

.تسا رتو  رتو رب دراو عافترا ، ۀیواز کی اب هیوازلامئاق ثلثم رد :هتکن

. سپ

:میراد اهسونیس ۀیضق قبط  ثلثم رد یفرط زا

cos(α + π) = − cos αcos(2α − ) = sin 2α
π

2

cos αsin αsin 2αcos 2αcot 2α

1)1 + α =tan2
1

αcos2
⇒ 1 + ( =

3

4
)2

1

αcos2
⇒ α =cos2

16

25
cos α = −− →−−−−−

αموس عبر رد 4

5

2) α = 1 − αsin2 cos2 ⇒ α = 1 − (− =sin2
4

5
)2

9

25
sin α = −− →−−−−−

αموس عبر رد 3

5

3) sin 2α = 2 sin α cos α = 2(− )(− ) =
3

5

4

5

24

25

4) cos 2α = α − α = (− − (− =cos2 sin2
4

5
)2

3

5
)2

7

25

5) cot 2α = = =
cos 2α

sin 2α

7

25

24

25

7

24

= = =
sin 2α − cos α

cot(2α)

− (− )
24

25

4

5

7

24

44 × 24

25 × 7

1056

175

: α = , α مينادیم= sin2
1 − cos 2α

2
cos2

1 + cos 2α

2

OHC
Δ

= , =Ĥ 90
∘

Ĉ1 15
∘

15
∘1

4

= × OC × OC =S
OHC

Δ
1

2

1

4

OC 2

8

O CA
Δ

= ⇒ = ⇒ OC = 6 × = 6 tan
OC

sin 15∘

AC

sin Ô1

OC

sin 15∘

6

sin 105∘  
cos 15∘

sin 15∘

cos 15∘ 15
∘

⇒ = = × = =

=sin2 15
∘ 1 − cos 30∘

2

=cos2 15∘ 1 + cos 30∘

2

tan2 15∘ 1 − cos 30∘

1 + cos 30∘

2 − 3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

1

(2 + 3
−−√ )2

1

7 + 4 3
−−√

7
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.تسا یضایر ۀتشر نازومآشناد بسانم و تسا یبرجت یضایر باتک زا رتارف شور نیا 

:مود شور

750
H

O
B C

A

H

150

150

6

:مینادیم

:یفرط زا

:میراد سپ

3 هنیزگ .17

:میناسریم  ناوت هب ار قوف يواست نیفرط

:مینکیم هدافتسا  ۀطبار زا لاح

4 هنیزگ .18

.مینکیم میسقت و برض  رد ار  عبات ۀطباض

⇒ = = × =S
OHC

Δ

(6 tan 15∘)2

8

36

8

1

(7 + 4 )3
−−√

9

2(7 + 4 )3
−−√

∗

: sin =AHC
Δ

15
∘ HC

AC
HC = 6 sin− →−−

AC=6

15
∘

: tan = ⇒ OH = HC × tanOHC
Δ

15
∘ OH

HC
15

∘

= × HC × OHS
O CH

△
1

2

⇒ = × (6 sin ) × (HC tan ) = × 36 × tanS
OHC

Δ
1

2
15

∘
15

∘ 1

2
sin2 15

∘
15

∘

α =sin2
1 − cos 2α

2
⇒ = = =sin2 15

∘ 1 − cos 30∘

2

1 −
3√
2

2

2 − 3
−−√

4

α = = ⇒ = = × = ⇒ tan =tan2
αsin2

αcos2

1−cos 2α

2

1+cos 2α

2

tan2 15∘ 1 − cos 30∘

1 + cos 30∘

2 − 3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

1

(2 + 3
−−√ )2

15
∘ 1

2 + 3
−−√

= 18( ) × = =S
OHC

Δ

2 − 3
−−√

4

1

2 + 3
−−√

9

2(2 + 3
−−√ )2

9

2(7 + 4 )3
−−√

10(sin x + cos x) = 6 5
−−√ ⇒ sin x + cos x = =

6 5
−−√

10

3 5
−−√

5

2

=(sin α + cos α)2
9 × 5

25
⇒ α + α + 2 sin α cos α =sin2 cos2

9

5
⇒ 1 + sin 2α = ⇒ sin 2α =

9

5

4

5

sin 2α =
2 tan α

1 + αtan2

=
2 tan α

1 + αtan2
4

5
⇒ 4 + 4 α = 10 tan αtan2 ⇒ 4 α − 10 tan α + 4 = 0tan2 ⇒ 2 α − 5 tan α + 2 = 0tan2

Δ = 25 − 4 × 2 × 2 = 9 ⇒ tan α = ⇒
5 ± 3

4

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

tan α = 2

tan α =
1

2

: sin α cos α = sin 2αمينادیم
1

2

f3xsin2

8
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:دینک تقد

. :هتبلا و  و  مینادیم یفرط زا

4 هنیزگ .19

 : مینادیم 

4 هنیزگ .20

:مینادیم 

:میراد لکش قبط .دوشیم  ربارب  هیواز يورهبور همئاق علض سروغاثیف هیضق قبط نینچمه .میریگیم رظن رد  ار  رواجم ۀیواز ،لکش قباطم2 هنیزگ .21

f(x) = 16(
cos 6x cos 12x cos 24xsin 3x cos 3x

  sin 6x
1

2

sin 3x
)2

sin 3x cos 3x = sin 6x
1

2

sin 6x cos 6x = sin 12x
1

2

sin 12x cos 12x = sin 24x
1

2

sin 24x cos 24x = sin 48x
1

2

f(x) = 16(
sin 48x

1

16

sin 3x
)2

⇒ f( ) = 16( =
π

36

sin
48π

36

16 sin
3×π

36

)2
sin2 4π

3

16 sin2 π

12

α =sin2
1 − cos 2α

2
sin = −

4π

3

3
−−√
2

cos =
π

6

3
−−√
2

f( ) = = × =
π

36

3

4

16( )
1−cos

π

6

2

3

16(2 − )3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

6 + 3 3
−−√

16

u − 1 = cos 2ucos2

f(2 cos x) = 4 x − 2 = 2 = 2 cos 2xcos2 (2 x − 1)cos2  
cos 2x

f(f(2 cos 2x)) = 4 2x − 2 = 2 = 2 cos 4xcos2 (2 2x − 1)cos2  
cos 4x

f(f(f(2 cos x))) = 4 4x − 2 = 2 = 2 cos 8xcos2 (2 4x − 1)cos2  
cos 8x

cos 2x = x − xcos2 sin2

f(g(x)) = = = = = = cos 2x
1 − (g(x))2

1 + (g(x))2
1 − xtan2

1 + xtan2

1 −
xsin2

xcos2

1 +
xsin2

xcos2

x − xcos2 sin2

x + xcos2 sin2

cos 2x

1

αβα + β4

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

α = (a + β) − β

cos(α + β) = = , sin(α + β) = =
2

2 5
−−√

1

5
−−√

4

2 5
−−√

2

5
−−√

cos β = , sin β =
3

+3
2

1
2

− −−−−−√
1

10
−−√

cos α = cos((α + β) − β) = cos(α + β) cos β + sin(α + β) sin β

= × + × = = = =
1

5
−−√

3

10
−−√

2

5
−−√

1

10
−−√

5

50
−−√

5

5 2
−−√

1

2
−−√

2
−−√
2
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 :مینکیم هدافتسا  زا )مود لحهار(

.مینکیم هبساحم ار  رادقم ،هدش هداد ۀطبار زا4 هنیزگ .22

.میباییم ار  لصاح

:سپ ،تسا یفنم تناژنات رادقم هیحان نیا رد و تسا مود ۀیحان رد ياهیواز 

:میراد لاؤس ضرف هب هجوت اب2 هنیزگ .23

:مینکیم هبساحم ار لاؤس هتساوخ لاح

1 هنیزگ .24

.مینکیم یسررب ار نآ یتاثلثم داحتا و  ۀبساحم ةوحن لاؤس لح زا لبق

.مینکیم هداس ار  عبات لاح

2 هنیزگ .25

:مینادیم

tan(α + β)

tan(α + β) = ⇒ = ⇒ tan α = 1
tan α tan β

1 − tan α tan β

4

2

tan α +
1

3

1 −
tan α

3

⇒ α = ⇒ cos α =
π

4

2
−−√
2

sin x

= 4
1 − sin x

1 + sin x
⇒ 4 + 4 sin x = 1 − sin x ⇒ 5 sin x = −3 ⇒ sin x =

−3

5

x = 1 − x = 1 − =cos2 sin2
9

25

16

25
⇒ cos x = ±

4

5
cos x =− →−−−

3 xۀيحان −4

5
1 − cos x

1 + cos x

= = ( )
1 − cos x

1 + cos x

2 ( )sin2 x

2

2 ( )cos2 x

2

tan2
x

2
⇒ ( ) =tan2

x

2

1 − (− )
4

5

1 + (− )
4

5

⇒ ( ) = = 9tan2
x

2

9

5

1

5

⇒ tan( ) = ±3
x

2

π < x < ⇒ < <
3π

2

π

2

x

2

3π

4
x

2

tan( ) = −3
x

2

A = B + , A + B + C = ⇒ B + + B + C = ⇒ C = − ( + 2B)45
∘

180
∘

45
∘

180
∘

180
∘

45
∘

2 cos A sin B − sin C = 2 cos(B + ) sin B − sin( − ( + 2B)) =45
∘

180
∘

45
∘

2(cos B cos − sin B sin ) sin B − sin( + 2B) =45
∘

45
∘

45
∘

2( cos B − sin B) sin B − sin cos 2B − cos sin 2B =
2
−−√
2

2
−−√
2

45
∘

45
∘

sin B cos B − B − cos 2B − sin 2B =2
−−√ 2

−−√ sin2
2
−−√
2

2
−−√
2

sin 2B − ( ) − cos 2B − sin 2B =
2
−−√
2

2
−−√ 1 − cos 2B

2

2
−−√
2

2
−−√
2

− ( − cos 2B) − cos 2B = − + cos 2B − cos 2B = −2
−−√ 1

2

1

2

2
−−√
2

2
−−√
2

2
−−√
2

2
−−√
2

2
−−√
2

sin 3α

sin(2α + α) = sin 2α ⋅ cos α + cos 2α ⋅ sin α

⇒ sin 3α = 2 sin α ⋅ α + (1 − 2 α) sin αcos2 sin2⇒ sin 3α = 2 sin α(1 − α) + sin α − 2 αsin2 sin3 ⇒ sin 3α = 3 sin α − 4 αsin3

(fα)

f(α) = 4 sin α cos 2α + 2 sin α = 4 sin α(1 − 2 α) + 2 sin αsin2 ⇒ f(α) = 6 sin α − 8 α = 2(3 sin α − 4 α) = 2 sin 3αsin3 sin3

f( ) = 2 sin( ) = 2 sin( ) = 2 sin(12π + ) = 2 sin = 2 sin(2π − ) = −2 sin = −2 × = −
41π

9

41π

3

36π + 5π

3

5π

3

5π

3

π

3

π

3

3
−−√
2

3
−−√

tan 2α =
2 tan α

1 − αtan2
, 1 + αtan2 =

1

αcos2
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:یفرط زا

.مینکیم هبساحم ار لاؤس ۀتساوخ لاح

.دوب دهاوخ لوا عبر رد  مه زاب دشاب موس عبر رد  رگا و دوب دهاوخ لوا عبر زین  ، رادقم هب هجوت اب دشاب لوا عبر رد  رگا دینک تقد

:میراد ، ۀطبار هب هجوت اب3 هنیزگ .26

:لوا لحهار3 هنیزگ .27

:مینکیم هداس و هتفرگ كرتشم جرخم

:مود لحهار

:لوا شور1 هنیزگ .28

:مینکیم میسقت و برض  رد ار زتنارپ لخاد ترابع

.میاهدرک هدافتسا  و  ياهداحتا زا یلبق ترابع رد

  

tan α = = =
2 tan α

2

1 − tan2 α

2

1

2

1 −
1

16

8

15

1 + α = ⇒ 1 + = ⇒ α = ⇒ cos α = ⇒ sin α = =tan2
1

αcos2
64

225

1

αcos2
cos2

225

289

15

17
1 −

225

289

− −−−−−−√ 8

17

= = = = −
tan α − sin α

sin α − cos α

−
8

15

8

17

−
8

17

15

17

8×17−8×15

15×17

−7

17

16

15

−7

16

105

α

2
tan =

α

2

1

4
α

α

2
α

tan(x − y) =
tan x − tan y

1 + tan x tan y

tan( − α) = = ⇒ =
π

4

tan − tan α
π

4

1 + tan tan α
π

4

1

5

1 − tan α

1 + tan α

1

5

⇒ 5 − 5 tan α = 1 + tan α ⇒ tan α =
2

3

tan 2α = = = = = = = 2٫4
2 tan α

1 − αtan2

2 ×
2

3

1 − (
2

3
)2

4

3

1 −
4

9

4

3

5

9

36

15

12

5

+
sin θ

1 − cos θ

1 + cos θ

sin θ
=

θ + (1 − θ)sin2 cos2

(1 − cos θ) sin θ
=

2 θsin2

(1 − cos θ) sin θ
=

2 sin θ

1 − cos θ
=

2 × 2 sin cos
θ

2

θ

2

2 sin2 θ

2

= 2 cot
θ

2

+
sin θ

1 − cos θ

1 + cos θ

sin θ
=

2 sin cos
θ

2

θ

2

2 sin2 θ

2

+

2 cos2
θ

2

2 sin cos
θ

2

θ

2

= cot + cot
θ

2

θ

2
= 2 cot

θ

2

f(x) = 32(cos x cos 2x cos 4x cos 8x cos 16x)2

sin x

f(x) = 32(
sin x cos x cos 2x cos 4x cos 8x cos 16x

sin x
)2

f(x) = 32(

sin 32x
1

32

sin x
)2 = =

32xsin2

32 xsin2

32xsin2

16(1 − cos 2x)

2 x = 1 − cos 2xsin2sin x cos x = sin 2x
1

2

: f( ميراد سپ(
π

12
=

sin2
8π

3

16(1 − cos )
π

6

=

sin2
2π

3

16(1 − cos )
π

6

=

3

4

16(1 − )
3
−−√
2

⇒ f( ) = ×
π

12

3

32(2 − )3
−−√

2 + 3
−−√

2 + 3
−−√

= =
6 + 3 3

−−√
32

6 + 27
−−√

32
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 :میهد رارق لاؤس تروص رد سپس و هدرک هبساحم ادتبا ار  میناوتیم :مود شور

.مینکیم هبساحم ار  و  ریداقم ریز هیوازلامئاق ثلثم کمک هب ،دشاب لوا ۀیحان رد  رگا1 هنیزگ .29

مینکیم هبساحم ار لاؤس ۀتساوخ لاح

:مینادیم3 هنیزگ .30

:میراد ریز یتاثلثم ةریاد نتفرگ رظن رد اب لاح .تسا  هک مینادیم3 هنیزگ .31

:میراد لکش قبط .تسا  نآ ةداح ۀیواز و هدوب نیقاسلايواستم ،پچ تمس ۀیوازلامئاق ثلثم2 هنیزگ .32

cos 15∘( = )
π

12
15

∘

: x مينادیم= cos2
1 + cos 2x

2
⇒ = =cos2 15∘ 1 + cos 30∘

2

2 + 3
−−√

4

: f( ميراد سپ(
π

12
= 32 cos2 15∘ cos2 30∘ cos2 60∘ cos2 120∘ cos2 240∘ = 32 × ( ) × × × ×

2 + 3
−−√

4

3

4

1

4

1

4

1

4
=

6 + 3 3
−−√

32

αsin αcos α

sin α = , cos α =
1

50
−−√

7

50
−−√

sin( ) = sin( )
13π

4

12π + π

4
= sin(3π + )

π

4
= sin(π + )

π

4
= − sin = −

π

4

2
−−√
2

cos( ) = cos(π + )
13π

4

π

4
= − cos = −

π

4

2
−−√
2

sin( + α)
13π

4
= sin ⋅ cos α + cos ⋅ sin α

13π

4

13π

4
= (− ) ⋅ ( ) + (− ) ⋅ ( )

2
−−√
2

7

50
−−√

2
−−√
2

1

50
−−√

= − = −
8 2

−−√
2 50

−−√
4 2

−−√
50
−−√

= −
4 ×2

−−√ 50
−−√

50

= − = −
4 × 10

50

4

5

α + α = 1sin2 cos2 ,− →−−−−
αمود هيحان

cos α = − 1 − αsin2
− −−−−−−−√ cos(α + β) = cos α ⋅ cos β − sin α ⋅ sin β

cos( ) = cos( )
11π

4

12π − π

4
= cos(3π − ) = cos(π − )

π

4

π

4
= − cos = −

π

4

2
−−√
2

sin( ) = sin(π − ) =
11π

4

π

4

2
−−√
2

cos α = − 1 − αsin2
− −−−−−−−√ = − 1 − (

2
−−√

10
)2

− −−−−−−−−
⎷
 = − =

98

100

− −−−√ − 98
−−√

10

cos( + α) = cos ⋅ cos α − sin ⋅ sin α
11π

4

11π

4

11π

4
= − × ( ) − ( ) ⋅ ( )

2
−−√
2

− 98
−−√

10

2
−−√
2

2
−−√

10
= −

196
− −−√
20

4
−−√

20
= − = =

7

10

1

10

6

10

3

5

tan(α + β) =
tan α + tan β

1 − tan α ⋅ tan β

tan α = tan(α + − ) = = =45
∘

45
∘ tan(α + ) − 145

∘

1 + tan(α + )45
∘

3 − 1

1 + 3

1

2

45
∘
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!تسا تسرد )( ۀنیزگ اهنت و دشابیم  سپ ،تسا  لکش قبط هجوت

4 هنیزگ .33

4 هنیزگ .34

⇒ tan α = tan(( + α) − )
⎧
⎩⎨
⎪
⎪

tan( + α) = = = 245
∘ BC

AB

4

2

tan α = 1

45
∘

45
∘

= ⇒ tan α = = ⇒ cot α = 3
tan( + α) − tan45

∘
45

∘

1 + tan( + α) tan45
∘

45
∘

2 − 1

1 + 2 × 1

1

3

0 < α < 45
∘cot α > 12

tan α = tan((α + β) − β) = = =
tan(α + β) − tan β

1 + tan((α + β) tan β

−
2

3
−−√

1

3
−−√

1 + ×
2

3
−−√

1

3
−−√

1

3
−−√
5

3

⇒ tan α =
3
−−√
5

sin(x − ) = ⇒
π

6

1

3
−−√

sin x cos − cos x sin = ⇒
π

6

π

6

1

3
−−√

sin x × − cos x × = 3 sin x − cos x = 2 (1)
3
−−√
2

1

2

1

3
−−√

− →−−
×2 3√

3
−−√

sin(x − ) = ⇒ (x − ) = ⇒ (x − ) = ; (x − ) − (x − ) = cos(2x − ) =
π

6

1

3
−−√

sin2 π

6

1

3
cos2

π

6

2

3
cos2

π

6
sin2 π

6

π

3

1

3

sin(2x + ) = sin(2x + − ) = cos(2x − ) = (2)
π

6

π

2

π

3

π

3

1

3

3 sin x − cos x + m sin(2x + ) = 1 2 + m × = 1 → m = −33
−−√ π

6
− →−−−
(1) ,(2) 1

3
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